Tétel. Legyen T eqy tetszdleges test és m € T[x] egy tetszdleges polinom. A T[z|/(m)

maradékosztdaly-gytrd akkor és csak akkor test, ha m irreducibilis T felett.

Biz. Elészor tth. m irreducibilis. Tudjuk, hogy T[z|/(m) ................ gytird. Ennek
a gytrtnek legalabb két eleme van; példaul ................ €S i két olyan

polinom, amelyek nem kongruensek modulo m. Be kell latnunk, hogy T'[z]|/(m) minden

nemnulla elemének van ................. Legyen 0 # f € T[x]/(m). Ekkor m t f, és igy
Inko(f,m)................ ,mert m ..o Az el6adasvazlatbeli ................

szerint az f maradékosztalynak van multiplikativ inverze. Ezzel belattuk, hogy T[z]/(m)
test.
Most tfh. m nem irreducibilis és m legalabb elséfoka. Ekkor vannak olyan f, g € T'[x] poli-

nomok, amelyekre m = .......... ... .. ésdeg f,degg................. Ebbdl kovetkezik,

a T[x]/(m) gytrtben, és igy nincs multiplikativ inverziik. Tehat T[z]/(m) nem test.
Hatravan még az az eset, amikorm ................ polinom. Ha m = 0, akkor két polinom
akkor és csak akkor kongruens modulo m, ha ................. Ekkor tehat a T'[z]/(m)
gytird izomorf magéaval a T[x] gytriivel, ami nyilvan nem test (példaul az ................
polinomnak nincs multiplikativ inverze). Végiil, ha m # 0, akkor T'[z]/(m) azért nem test,

mert ...... .. ... ... O



