Tétel (a maradékos osztas tétele). Ha f,g € Tx|, és g # 0, akkor léteznek olyan egyértelmien

meghatdrozott q,r € T[z] polinomok, amelyekre f = qg+r és degr < degg.

Biz. El6szor az egzisztenciat bizonyitjuk. Legyen g = byz’+- - - +byx+ by, ahol by # 0 (tehat g
fokszama ¢). Tekintsiik az M = {f—qg | ¢ € T[z]} halmazt, és legyen ro = azz*+- - -+a17+ag

az M halmaz legkisebb fokszamu eleme (ahol szokas szerint a; # 0). Célunk megmutatni,

Indirekt moédon bizonyitunk, azaz feltessziik, hogy ............ Jelolje q1 az ...........
polinomot (az ilyen polinomot, mivel csak egy tagbol all, szokas monomnak nevezni). Ekkor

az
r =10 — 19 = qx” + ap_1 2"+ 4 ag — (apr® + agby b 2T 4+ gy Thor* )

polinom foka kisebb, mint ............

Mivel rq € M, létezik olyan gy € T'|x] polinom, amelyre ro = ............ Ebbdl kovetkezik,
hogy i =f—(.coooininn. )-g,azaz T € ... Ez pedig ellentmond ry valasztasanak,
hiszen ........... < degry.

Célunk megmutatni, hogy ........... €S i A fokszamokra feltett egyenlGtlenségbdl
kovetkezik, hogy deg(ro—ry) < ............ Maésrészt atrendezéssel kapjuk, hogy (g1 —¢2)-g =
........... , tehat

deg(........... )+deg........... =deg(........... )
Tudjuk, hogy itt a jobb oldal kisebb, mint ........... ,ezért deg(qn — @) < ovvvviiinn Ez
csak ugy lehet, hogy deg(q1 — q2) = ... ... , AZAZ ... , ebbdl pedig mar rogton

kovetkezik az is, hogy ........... , és épp ezt kellett bizonyitanunk. [



